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ΘΕΜΑ 1ο

Α. Να αποδείξετε ότι 1 2 1 2z z z z⋅ = ⋅ .

(Μονάδες 7)

Β. Να αποδείξετε ότι 2 2 2 2
1 2 1 2 1 2z z z z 2 z 2 z+ + − = +  

(Μονάδες 8) 
Γ. Να αντιστοιχίσετε τον κάθε µιγαδικό της πρώτης στήλης στο γεωµετρικό τόπο των εικόνων του 

στη δεύτερη στήλη.
1η Στήλη 2ηΣτήλη 

1) z 2 3i 1− − =

2) z 2i z 2i+ = +

3) z 4=

4 ) z 1 i z 1 i− − = + +

5) z 1 z i− + = −

Α) x2+y2=42

Β) y=-x 
 Γ) (x-2)2+(y-3)2=1 
 ∆) x=0 
 Ε) y=0 
 Ζ) y=x 

(Μονάδες 10)

ΘΕΜΑ 2ο

Α. Να γράψετε τους παρακάτω µιγαδικούς στη µορφή α+βi: 

 
20

2 36 41 4
1 2 3 4

i 7 7iz , z (3 2i) , z , z (i i )
1 i 1 i

−= = − = = −
+ −

(Μονάδες 12)
Β. Να βρείτε τους x, y∈� ώστε : 3x yi i 1  ,  ν+ = + ν∈� όπου ν = 4κ+3  ( )κ∈�

(Μονάδες 13)
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ΘΕΜΑ 3ο

Α. ∆ίνεται ο µιγαδικός *z( ) 2 xi   ,  ν , xνν = + ∈ ∈� � .
α) Να βρείτε τις εικόνες των µιγαδικών z(1), z(2), z(15), z(104)
β) Να αποδείξετε ότι οι παραπάνω εικόνες σχηµατίζουν τετράγωνο.

(Μονάδες 8)

Β. Αν z 1 i= + να δείξετε ότι οι εικόνες των µιγαδικών 1 2 3
1z z, z , z z
z

= = = − είναι 

συνευθειακά σηµεία.
(Μονάδες 7) 

Γ. Να δείξετε ότι : 2 2i 2 5i( ) ( ) 0
i 5 2i

ν να +β −
− =

β−α +
.

(Μονάδες 10) 

 
ΘΕΜΑ 4ο

Α. Αν z 2iw ,  z , z 2i
iz 2

+= ∈ ≠ ±
+

� και η εικόνα του z κινείται στον άξονα x΄x να αποδείξετε ότι:

α) η εικόνα του w κινείται σε κύκλο.
β) Βρείτε 

max min
w 2 2i   και w 2 2i− − − − .

(Μονάδες 12)
Β. Αν *z, w∈� µε 2 2z 2wz w 0− + = και Α,Β οι εικόνες των 2 2z , w , τότε να δείξετε ότι το 
τρίγωνο ΟΑΒ είναι ορθογώνιο και ισοσκελές , όπου Ο η αρχή των αξόνων.

(Μονάδες 13)


